OBSAH KRUHU - ODVOZENI

ODKAZ NA VIDEO. https://cs.khanacademy.org/math/basic-geo/basic-geo-area-and-perimeter/area-

circumference-circle/v/area-of-a-circle

Zopakujme tvahu s opsanymi pravidelnymi mnohotuhelniky i pro odvozeni vzorce
pro vypocet obsahu kruhu.
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Na prvnim obrazku jsme kruhu K opsali étverec. Kdyz jej tihlopfickami rozlozime
na 4 shodné rovnoramenné trojahelniky, mizeme je pak pieskladat do rovnobézniku.
Vime, Ze obsah rovnobézniku se rovnd S=a - v, kde a je strana a v_je vyska k této
strané. Vyskou rovnobézniku je polomér kruhu a stranou je usecka, ktera ma delku
poloviny obvodu ¢tverce.

IHZAPAMATUJ Sl!!

Kruh s polomérem r ma obsah
[S=m.r]

Cislo 1 je &islo iracionalni, obvykle je
pouzivame zaokrouhlené na dvé
desetinna mista —ir = 3,14

VZOROVE PRIKLADY:
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Kdyz opiSeme kruhu pravidelny osmithelnik, sestavime z osmi trojithelnikd rovno-
béznik, jehoz obsah vypocitame stejné — vysku tvoii polomér kruhu a stranu polovina
obvodu osmithelniku.

obsah

......

0 AN

{
r r

1
- 045" T

12
>
"
N

Stejné mizeme pracovat také se Sestnactithelnikem a miazeme tak postupovat i v pii-
padé, ze kruhu opiseme pravidelny mnohouhelnik s libovolnym poctem stran (jen
musi byt sudy) — obsah mnohothelniku bude vzdy roven sou¢inu poloméru kruhu
a poloviny obvodu mnohothelniku.

Se zvySujicim se po¢tem stran opsaného mnohothelniku se budeme pfiblizovat ob-
sahu kruhu. Proto obsah kruhu vyjadiime stejné jako obsah rovnobézniku (v tomto
piipadé obdélniku), jehoz vyska se rovna poloméru kruhu a pfisluina strana ma délku
rovnu poloviné obvodu kruhu.

o=y o= or ey
Pro obvod kruhu plati: o = 27 ;,proto2 0=7 2x-r==xz-r.

oy : 1 5
Mizeme sestavit vzorec: S=—= o r=m-r-r=mr.
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priklady spravné?

Jitka:
r=1,5cm
K . S=7?cm?
S=mr
§=3,14-1,5
S§=7,065 cm?
U._S cm

Reseni:

Obsah kruhu K je ptiblizné 7,065 cm?.

1) Na obrazku jsou kruhy K a L. Jitka poéitala obsah kruhu K, Tomas obsah kruhu L. VyreSili

Tomas:
d =35 cm, proto r=2,5cm

§=72cm?
S=m
§=3,14-25

§=19,625 cm?
Obsah kruhu L je pfiblizné 19,625 cm?.

Vypocet maji oba spravné. Jitka si rovnou urcila velikost poloméru a dosadila
do vzorce, Tomas nejprve musel z priméru urcit polomér a pak dosadit do vzorce.

2) Obsah kruhu je 50,24 cm?. Vypogitej
jeho polomeér.

ReSeni:
S =50,24 cm? S=m-#
r=7cm 50,24 =314 -2

r=5024:314
r= \/R

r=4cm

3) Primeér kruhu je 10 cm. Vypocitej obsah
a) ¢tvrtkruhu b) Sestiny kruhu

Reseni:

d=10cm,r=5cm a) Ctvrtkruh je ¢tvrtina kruhu b) S S:6

S=m S S:4 S 785:6
$=3,14-5 S =785:4 S . =13,08cm
$=78,5cm S, = 19,625 cm

Obsah ¢tvrtkruhu je piiblizné 19,625 cm® a obsah Sestiny kruhu je pfiblizné 13,08 cm®




4) Vypocitej obsah kruhu s polomérem:
b) c) d)
r=d:2 r=d:2
r=12,6:2 r=15:2
r=26,3cm r="1,5mm
A:' = 7" .S' — ffrJ 5 _— ,TI‘: S - T7
S=3,14+0,2° S=3,14+6,3’ S=3,14.3,2° §=314+75"
S=0,1256m’ S=124,6 cm’ S =32,2dm’ S'=176,625 mm
PRIKLADY K PROCVICENI:
1) Vypocitej obsah a obvod kruhu ze zadanych udaju:
a)r=8cm b)d=12cm c)r=1,7dm
2) Vypocitej polomér kruhu, znas-li jeho obsah:
a)S=3,14m? b) S = 257 m? c) S=1,32dm?

3) Vypocitej obvod a obsah kruhl zobrazenych ve ¢tvercové siti:
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RESENI:

a) r=8cm
S=nr
§=3,14-8°

S = 200,96 cm®

o=>50,24 cm

S=3,14m’

§=nxr
3,14=314-¢"

r'=314:314

r=41

7= 1,00m

d=12cm
r=bem
S=anxr
§=3,14+6"

§=113,04 cm’

o=md
0=3,14-12

o= 37,68 cm

S =25Tm?

S=nr

T 3,14
r= /81,847

r=905m

¢) r=17dm

S=nxr
S=314-1,7
5=9,0746 dm’

0=2

0=10,676 dm

¢) §=1,32dm*

S=nr
1,32=3,14+7"

r'=1,32:314

r=,0,42

r=0,65dm

3) 01 = 25,12 cm, S; = 50,24 cm* 0, = 43,96 cm, S, = 153,86 cm? 03 = 12,56 cm, Sy = 12,56 cm’



